Cissoide di Diocle

Da Wikipedia, I'enciclopedia libera.

La cissoide di Diocle ¢ una curva piana dotata diuna cuspide; in
questo punto essa presenta una sola tangente, che viene chiamata
anche asse della cissoide, n quanto la curva risulta simmetrica rispetto
a tale retta. Dalla cuspide si dipartono due rami simmetrici, con lo
stesso asintoto ortogonale all'asse.

Questa curva fu utilizzata da Diocle per risolvere il problema della
duplicazione del cubo. La parola "cissoide" proviene dal greco
kissoeidés, "a forma diedera", composto di kissos, edera, e oeideés,
forma.
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Equazioni
La cissoide di Diocle puo essere definita da diverse equazion:

= equazione polare:

p = 2a(secfl — cosfl), con 0 € (—n/2,7w/2)

= equazione parametrica:

y = 2a (t.a,n 0 — %sin 26"]
T 2asin? 0,

= equazione cartesiana:

e
2 X

y =5 dove x € ]0,2a)

Costruzione della cissoide

2a X

Cissoide di Diocle nel piano cartesiano


https://it.wikipedia.org/wiki/File:Cisstudiofuncia.jpg
https://it.wikipedia.org/wiki/Curva_piana
https://it.wikipedia.org/wiki/Cuspide_(matematica)
https://it.wikipedia.org/wiki/Tangente_(geometria)
https://it.wikipedia.org/wiki/Simmetria_(matematica)
https://it.wikipedia.org/wiki/Asintoto
https://it.wikipedia.org/wiki/Diocle_(matematico)
https://it.wikipedia.org/wiki/Duplicazione_del_cubo
https://it.wikipedia.org/wiki/Lingua_greca
https://it.wikipedia.org/wiki/Edera
https://it.wikipedia.org/w/index.php?title=Sistema_di_coordinate_polare&action=edit&redlink=1
https://it.wikipedia.org/wiki/Equazione_parametrica

La cissoide di Diocle € un caso
particolare di cissoide, ottenuta
utilizzando come curve base una
circonferenza e una retta 1 ad
essa tangente nel punto P2, e
come polo il punto () della K
circonferenza opposto a .

Ogni retta passante per ()

interseca 7" mun punto i e la

circonferenza [ in un punto J{;

la cissoide di Diocle ¢ il luogo dei '
punti ) per cui vale luguaglianza /
0Q =KN. 0

Equazione polare

Da questa relazione € semplice
ricavare l'equazione polare della
cissoide: detto # l'angolo

PON-posto O P = 2g,

dalle relazioni dei triangoh
rettangoli O P ¢ O PN si
ha:
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ON = 2asect
OK = 2acosf

QN = ON —0Q = 2asectl — p,
da cui segue 2a cosfl = 2asec ! — p e lequazione

p = 2asectl — 2acosf.

Equazione cartesiana

L'equazione cartesiana siricava sostituendo nell'equazione polare:
poo= a4y
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cosfl = v
e

cosf
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Si ottiene allora:

Vv +y? =2a Ty _ u =2a.y—2.
- 22t o° PNy

Elimmnando 1 denominatori e isolando la ¥f si ottiene l'equazione desiderata:
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@ ry) = 2y
4y = 2ay?
r? = (2a—x)y*
Altre proprieta

Per la cissoide di Diocle valgono le seguenti proprieta, che possono anche essere assunte come definizione della
curva:

= Ja podaria diuna parabola rispetto al suo vertice ¢ una cissoide di Diocle;

= se una parabola ruzzola (senza strisciare) su una parabola uguale toccandola sempre esternamente, il suo
vertice descrive una cissoide di Diocle;

= [a famigla delle cissoidi ¢ I'ntersezione della famiglia delle concoidi di de Sluze con la famiglia delle
ofiuridi.
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